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Geometricka posloupnost

Definice geometrické posloupnosti:

Posloupnost se nazyva geometricka, jestlize existuje realné Cislo g rlizné od nuly
takové, ze pro vSechna cela kladna Cisla n plati: a,+1 = an.q, kde g je kvocient
geometrické posloupnosti.

e Geometricka posloupnost je jednoznacné uréena prvnim ¢lenem a
kvocientem.

e Libovolny ¢len geometrické posloupnosti s vyjimkou prvniho a posledniho Ize
urcit jako geometricky primér predchazejiciho a nasleduijiciho ¢lenu.

dn = Vn-1-An+1



Vzorce pro pocitani s geometrickou
posloupnosti:

dn+1 = dn.(q
h = dj G’”
ar=24as . qrs

S, =n.a; ... soucet prvnich nclend, jeli g = 1.

n_l A4 ’ A4
S, =adj. qq_1 soucet prvnich n ¢lenl pokud se g # 1.

Vzorec je mozné snadno interpretovat slovné: urcity ¢len v posloupnosti vypoctu z
libovolného predchoziho tak, Ze ho vynasobim kvocientem tolikrat, o kolik je jeho
index Vvétsi. (pri vypoctu z libovolného nasledujiciho, kvocientem délim).



PF. Vypoctéte prvnich Sest ¢lenl geometrické posloupnosti, jestlize plati:
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PF. Vypoctéte prvnich Sest clenl geometrické posloupnosti, jestlize plati as; = 8 a
a; = 128.
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dy = dd
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PF. Urdete prvni ¢len a kvocient geometrické posloupnosti, ve které plati
a, = 1,5; as = 40,5.

a5=a2.q3

40,5=15.¢°

3 40,5

q =15 a;=a;.q

q’ =27 1,5 = a:.3
q=1327=3 a1:%5:0,5

a; = 0,5 a kvocientq = 3




PF. V geometrické posloupnosti je dano: a; = 18, a5 = 162. Uréete soucet prvnich

osmi Clend.
as = a3.q° as = a1 q°
162 = 18.9° 18 = a,.9

Prvni posloupnost: a; = 2,9 =3
2

9 =g a; =2

Druha posloupnost: a; =2, 9 = -3

q = +3nebo-3

\4 V4 - W \V&4 Vé n_ 1
Soucet prvnich osmi ¢lend ur¢ime po dosazeni do vzorce: s, = a;. qq_l
sg = 221 = 6 560

3—1 -
-3)8-1
s =220 —1 = 3280

-3-1 -



PRIKLADY NA PROCVICENI:

e Urcete prvni ¢lena kvocient geometrické posloupnosti, ve které
plati:

a) aa=16,a, =1
b)a, =1,5, as = 40,5

C)ai+a,-as=-110

a, + as-as =-220

d) ag - as = 360
dy - ds = 144



e)az-a4=60

a;-a3 =15

f)a3-a1+16=0
as-a,+48=0




e Urcete n, je-li v geometrické posloupnosti dano:
a)a,=0,003,a;=3,g=0,1

b)a,=162,a;,=2,q=3
C)an=3125,a;=32,9=2,5

d)an=-32,a1=-1, q=+2



Mezi Cisla % a 162 vloZte Ctyri Cisla tak, aby s danymi tvorila
geometrickou posloupnost.

Mezi kofeny rovnice 2x° - 33x + 16 = 0 vlozte ¢tyfi &isla tak, aby s
koreny rovnice tvorila rostouci geometrickou posloupnost.

Mezi kofeny kvadratické rovnice x* - 10x + 16 = 0 vloZte ¢tyfi Cisla
tak, aby spolu s vypocCtenymi koreny vzniklo Sest nasledujicich
clend geometrické posloupnosti.

Délky hran kvadru tvori tfi po sobé jdouci ¢leny geometrické
posloupnosti, soucet délek vSech hran kvadru je 84cm. Vypocitejte
povrch kvadru, vite-li, Ze jeho objem je 64cm’.



Uziti geometrickeé posloupnosti

Pravidelny r{st:

an=a9 (1 +-2)

ag -pocatecni hodnota, an - hodnota po n-obdobich, n - pocet obdobi

Pravidelny pokles:

- - Py
an—ao(l 100)




Pr.

Ve mésté kazdoroc¢né pribyva primérne 4,5% obyvatel. Za jak dlouho Ize

oCekavat, Ze se pocet obyvatel zvysi o0 30%?

p=45% a,= 130% zap = 1,3q dosadime do vzorce pro rlst
an=ao (1+ 13—0)” . 1,33, = ap . 1,045" n- ziskame logaritmovanim

log 1,3 = log1,045"

log 1,3 = n. log1,045

log 1,045
n =

log 1,3
n=>596=6

Asi za Sest let Ize oCekavat zvySeni poctu obyvatel o 30%.



PRIKLADY NA PROCVICENI:

e Hodnota rocni vyroby podniku je 2 miliény K¢&. Priimérny rocni
prirlistek cini 2%. Jaka bude hodnota vyroby na konci patého
roku?

e Na vesnici kazdorocné prlimérné ubyvaji 2% obyvatel. Kolik
obyvatel bude mit vesnice za 4 roky, jestlize ma nyni 540
obyvatel?

e Za kolik let klesne hodnota predmétu na méné nez desetinu
plvodni ceny, jestlize rocné odepisujeme 18% ceny predmétu z
predchoziho roku?



Urokovani vklada :

I, = Io(1 + 0,85. 1% )"

I, - pocatecni vklad, I, - stav po n- obdobich, n - pocet Urokovacich obdobi, p -
procenta, dan z trokd je 15%

PF. Podnikatel si uloZil 800 000 K¢ do banky na terminovany vklad na 3 roky s
rocnim Urokem 1,4%. Urokovaci obdobi je Ctvrt roku, dan je 15% Jakou Castku
bude mit v bance, nebude-li vybirat ani vklady ani uroky.

Urokovaci obdobi jsou 3 roky tj. 3krat 4
I, =Io(1 + 0,85.0,0035)* za I, = 800 000
I, = 829 032K¢




PRIKLADY NA PROCVICENI:

PF. Vkladatel si ulozil ¢astku 200 000K¢ na terminovany vklad na 18 mésicul.

Vypoctéte, jakou Castku bude mit v penéznim Ustavu, jestlize nebude vybirat

Groky ani ménit vklad. Ro¢ni trok je 1,2%, dan z Grokuje15%. Urokovaci
obdobi je pololeti.



