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Rovnice se dvéma neznamymi
resené pomoci rovnosti
komplexnich cisel

Komplexni Cisla se rovnaji, pravé kdyz se rovnaji jejich Casti realné i jejich Casti
imaginarni:

a+bi=c+di<(a=cab=d)

PF. 1. ReStev C: 2x+iy=4-3

2x=4ny=-3 /porovname redlné a imaginarni ¢asti levé a pravé
strany rovnice

x=2Ay=-3 |dopotteme X

K - 23



PF. 2. Redte v C: X(L+i)+y(L-i)=4+2i

X+Xi+y—yi=4+2i /zavorky roznasobime
X+y+(x-yi=4+2i /upravime do tvaru komplexniho Cisla
X+ty=4Arx—y=2 /porovname realné a imaginarni casti obou stran
rovnice
X+y=4
Redime soustavu rovnic : X~ Y =2

2X=6—>Xx=3

Dosadime napr. do 1. rovnice a dopocteme y = 1.

K = {31



PF. 3. Reéte v C:

Ex+1 I =4-5i
a) 3 = b) X(y +1)+ y(x—i)=2x+2yi
2Jr—?"i25:§x+gyi (2+i)3—1—_i—x—4yi—y
¢ 1-2i® 5 5 d i
3728 oty
e) (3-2)(i-x)=2y-i n e

Procvicovani:
1. Maturitni minimum — sbirka tloh pro SS, Prometheus, str.142, pf.4.1

2. Shirka tloh z M pro SOS, SOU a nastavbové studium, Hudcové — Kubickova,
Prométheus,

str. 185, pt.19, 20



Linearni rovnice s komplexnimi
koeficienty

Vyuzivame ekvivalentni Upravy rovnice:

1. zameéna stran rovnice

2. pricteni Cisla nebo vyrazu, ktery je definovan v celém oboru feSeni rovnice,
k obéma stranam rovnice

3. vynasobeni obou stran rovnice stejnym cislem rliznym od nuly nebo vyrazem,
ktery je definovan v celém oboru feseni rovnice a je rlizny od nuly



Pf. 1. Redtev C: @-i)z=i(z+1)

z—iz =iz +i /zavorky odstranime
z-2iz =i / neznamou z prevedeme na levou stranu rovnice
z-(1-2i)=i / vytkneme neznamou
SO
1-2i / rovnici vydélime vyrazem (1-2i)
i-(1+2i)

(L-2i)-@+2i) vydélime komplexni Cisla na pravé strané rovnice

( tzn. rozsifime komplexné sdruzenym cislem k Cislu ve jmenovateli )

-2 2 1. 2 1.
YA —Z +—1 { 5 5}



PF. 2. Redte v C:
a) (@-ip=(@-iy

0) (z+i)z-3i)=z(z i)

ProcviCovani:

Maturitni minimum — sbirka Uloh

b) 2 =3i(z—i)-52

z +z+2_ 5
d) 1-i [ 2i-1

?z_( iNz-1)

f)

pro SS, Prometheus, str.142, pf.4.2 a,b,c



Rovnice s komplexnimi a
komplexne sdruzenymi cCisly

Komplexni Cisla z a Z nahradime jejich algebraickym tvarem:

Z=X+Vyi,z=X-Vi



PF. 1. RedtevC: 2°=12+z2

(X+yi)* = x+yi+x—yi /Zagrmmammez=x+Wj:x—w
2 1 2 —_— 14 r 14 A4 - r
X" +2xy1 —y*" = 2X / zavorku umocnime a na pravé strané rovnice vyrazy
seCteme
2 2 p— 7 14 14 - - 14 5z v 7 - 14 14
X"y =2xn2x =0 / porovname redlné a imaginarni ¢asti levé a pravé

strany rovnice

a) jellix=0,paky =0 / ve druhé rovnici nastane rovnost ve dvou
pripadech: x = 0 nebo
y = 0, dosadime do prvni rovnice a dopocteme z ni y nebo x

z=04+0i—>2z=0



b) je-liy = 0, pak x*=2x
x> —2x=0
x(x=2)=0
X =0vX,=2

z,=0+0i—>2z =0
z,=2+0i >2z,=2 K =1{0;2}




PF. 2. Reéte v C:

a) 72:2=32 b) @-2i)z=2z-i(2+i)
(2—}j2—13—13i—22
c) 2z+3z=5+i d) i
_ z(z_ - 4] -1=8i
e) 2-2—-2=6-2i f)
ProcviCovani:

Maturitni minimum — sbirka Gloh pro SS, Prometheus, str.142, pi.4.2 d,e,f



Rovnice s absolutnimi hodnotami

7|=Vz-2

Pro absolutni hodnotu komplexniho Cisla z plati: |

Je-liz =0, pak =0, Proz = a + bi je [A=Va" +b"



PE. 1. Reltev C: |4-2=1+2i

va’ +b? —(a+hbi)=1+2i /2 3 7 nahradime: 12 =va* +b° ,2=2a+bi
va® +b* —a—bi=1+2i / odstranime zavorku

2 2 14 14 4 - - 14 s v r7 - 14 14
va' +b® —a=1n-b=2  / porovname realné a imaginarni Casti levé a pravé
strany rovnice

va*+4-a=1 / dosadime b do prvni rovnice a dopocteme a
Ja*+4=a+1

a’+4=a’+2a+1



Pouzili jsme neekvivalentni Upravu - umocnéni, musi nasledovat zkouska:



PF. 2. Reste v C:
a) lz+1-4i=2+3 b) z+i[=2z+i

) |z+2—i[=5(z +3i) d) lz-1=|z+i| =




